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Matematièka indukcija

1. Dokazati matematièkom indukcijom da za sve n ÎÎ NN vrijedi:
a) nn)n( 6396933 2 -=-++++- L
b) )n(n)n( 3254731 -=-++++- L
c) )n(n)n( 12141173 +-=------ L

d) )n(n)n( 73
2

1
231185 +=+++++ L

e) 21
2

1
13

2

1
1572 )n(n)n(n +=+++++ L

f) n)()n()( nn 1121531 -=--++-+- L

g) )( nn 123231263 1 -=×++++ -L

h) 12531022356162 +×-+=×-++++ nn )n()n(L

2. Dokazati matematièkom indukcijom da za sve n ÎÎ NN vrijedi:
a) )n()n(n nnnn 3212232221 221 +-=++×+×+×+× +-- L

b)
2

1
11321 121222 )n(n)(n)( nn +-=-+-+- --L

c) nn
nn
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3

33

3
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1
32 ×

+-=++++ L

3. Uvesti nekoliko poèetnih vrijednosti za broj n i odrediti izraz za
sljedeãe zbrojeve. Dobivenu formulu provjeriti matemat. indukcijom!
a) ?n =+++++ -128421 L
b) ?n =+++++ -1327931 L

c) ?n)n( =×-++×+× 1
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1
L

4. Dokazati matematièkom indukcijom:
a)

141434
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)n()n(L
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)n(n
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222 1
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5. Provjeri matematièkom indukcijom slijedeãe formule za zbrojeve
potencija: Î+++++= k,nS kkkk

k LL321 N .
a)

2

1
1

)n(nS +=

b)
6

121
2

)n)(n(nS ++=

c)
2

3 2

1
úû
ù

êë
é += )n(nS

6. Koristeãi formule iz prethodnog zadatka izraèunati sljedeãe sume:
a) )n(n 1433221 +×++×+×+× L
b) )n()n( 1212755331 +×-++×+×+× L
c) )n(n 131037241 +×++×+×+× L
d) )n()n(n 21543432321 +×+×++××+××+×× L

e) 2222 1342312 n)n( ×+++×+×+× L
f) )n( 132825222 -×++×+×+× L

7. Dokazati indukcijom:

a)
2

2

2

1

32
nxsinxsin

xnsin
nxsinxsinxsinxsin ×

+
=++++ L

b)
2

2

2

1

32
nxsinxsin

xncos
nxcosxcosxcosxcos ×

+
=++++ L

c) xsin
nxsinx)n(sinxsinxsinxsin

2

1253 =-+++ L

d) xsin
nxsinx)n(cosxcosxcosxcos

2

2
1253 =-+++ L

e) xsin
xsinxcosxcosxcosxcos n

n
n

2

2
242

1+
=×××× L

8. Dokazati matematièkom indukcijom:
a) nn 116 3 +
b) nnn 7326 23 ++
c) 137 7 --+ nn
d) 1379 -+ nn

e) nnn 33611 22 ++ +

9. Dokazati da je broj n4432 77777 +++++ L djeljiv sa 100 za svaki n ÎÎ NN.
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10. Matematièkom indukcijom dokazati: ( ) ( )222 ! 2 !nn n< .

Rjeðenje:

T: ( ) ( )222 ! 2 !nn n< , n" Î¥ .

Tvrdnju dokazujemo primjenom naèela matematièke indukcije.

Za n = 1 imamo: ( ) ( )222 ! 2 1 2 4< Û < , ðto je istina, dakle, tvrdnja
vrijedi za n = 1.
Pretpostavimo sada da tvrdnja vrijedi za neko nÎ¥ ,
tj. da vrijedi: ( ) ( )222 ! 2 !nn n< .

Pogledajmo ðto vrijedi za broj 1n + Î¥ :

( )( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( ) ( )222 1 ! 2 2 ! 2 ! 2 1 2 2 2 ! 2 1 2 2
po pretpostavci

nn n n n n n n n+ = + = × + × + < × + × + <

( ) ( ) ( ) ( ) ( )( ) ( ) ( )( )2 22 2 2 2 2 12 2 2 2 22 ! 2 2 2 ! 2 1 2 ! 1 2 1 !nn n nn n n n n n n++< × + = × × + = × × + = × +

ðto je i trebalo dokazati. Dakle, po naèelu matematièke indukcije gornja
nejednadžba je dokazana n" Î¥ .
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